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EXAMEN I

(Primera Evaluacion)
16/12/04
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(b) Racionaliza y simplifica

1. (a) Opera y simplifica: dando el resultado racionalizado y en forma de potencia de a.

1 2

10
3-42 1+242

2. Resuelve la ecuacion x =5++/m- 22x, sabiendo que tiene dos raices reales, una inversa de la
otra (su producto es 1).

3. Resuelve la ecuacion logs (11-x%) + logs2 = 2logs (5-x*) y comprueba los resultados.

4. Dada las sucesiones (an)=( 8, 16,32, 64, ....)y (bn)=(5,9, 17,33, 65, ....)
(i) Halla el término general de (an) y (bn) .
(i) Estudia la monotonia y acotacion de (an) y (bn)
(iii) Calcula Lim(an/bp,) y Lim(bp - ap),.

5. Lasuma de las edades de tres personas es, en el momento actual, 73 afos. Dentro de 10 afos,
la edad de la mayor de ellas sera el doble de la edad de la mas joven. Hace 12 afios, la persona
con edad intermedia tenia el doble de afos que la mas joven. Halla las edades de las tres
personas.

6. Resuelve las inecuaciones y da en forma de intervalo el conjunto de soluciones.
(@) x- %(x- H<X11 (o) xPs3xE4

7. Dadas las inecuaciones: y3 0; x<6; 3x3 12-2y; 2y £ 8-x:
(a)Comprueba analiticamente si los puntos P( 2, 2), Q(6, 1), R( 3, 3/2) y S(4, 2) son soluciones
o no del sistema planteado.
(b) Representa la region del plano que es solucién del sistema de inecuaciones.

Los resultados deben darse en forma exacta.
Tendré en cuenta la presentacion y limpieza del ejercicio.
Trata de justificar siempre tus respuestas.
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SOLUCIONES EXAMEN Il PRIMERA EVALUACION

(16/12/04)

1. (a) Opera y simplifica: —————dando el resultado racionalizado y en forma de potencia de a.

@

(b) Racionaliza y simplifica

1 2

10
3-42 1+242

(a) Operando con potencias:

3a. Ya a3 a3 12 al/3sxgl/6 V2 1 Ya a3
2 = 3:1( 1/): T 3z 5/4:a3/4:4 Y
fa® Ja ¥ a a Y@ {a*tfa @
Operando con radicales:
% %:g/a_zg/a_:(iazxazg/;:\/a:%/a_z:4a_2:4i:4i:@
o 1 1 7 10 342 1 1-22 0| 108+42) 1-2/2

3-42 1+202  3-42 3+42 1+242 1- 242 2. (2)2 1- (2V2)2

2 2 2 2
_ 30+10v2 1-2/2 T 30+10V2 1-2y2 T _ 30+10v2 1-22 T _ 3148J2 ©_
9-2 1-8 7 -7 7 7 7 -
_ 961+496v2 +128 _ 49612 +1089 _ 1089 N 49642
49 49 49 49

2. Resuelve la ecuacion X =5++/m- 22X, sabiendo que tiene dos raices reales, una inversa de la otra (su
producto es 1).

x=5+m- 22x 0 x- 5=+m- 22x (x- 5)%> =(v/m- 22x)>  x? - 10x+25=m- 22X
X2 +12X+(25- M)=0 X=6+,/36- (25- m) =6++/11+m

Las raices son: 6- 4/11+m y 6++/11+m y su producto debe cumplir: (6- v/11+m) (6++/11+m) =1
U 36- 11+m)=10 25- m=10 m=24

‘ 3. Resuelve la ecuacion logs (11-x*) + 10gs2 = 2logs (5-X° ) y comprueba los resultados. |
logs (11-x*) + logs2 = logs (5-x* ) logz2(11-x*) =logs(5-x*)*  2(11-x*) = (5-x*)* U

U 2-2x*=25-102 +x* U 3x*-10x43=0 x2=>% ‘2??' 3% _ 524

=3 x=+3: x*=1/3 x=+1/43
Comprobacion:
loga(11- (++/3) 9)+logs2 = 2logs (5- (+/3) ? ) U logs (11-9)+l0gs2 =2logs (5-3) U
U logs2+logs2=210gs2 cierto
2

4
“tlogs2 =2logs 5- +L U Iogg(ll- %)+Iog32 :2|093(5_ %)U

logs 11- =+ 7

b

U logs (%8)+Iogg,2 =2logs (%4) U logs (% >Q)= logs (%4)2 cierto

Son vélidas las cuatro soluciones X = \/5 X =- \/5 , X= 1/43 , X=- 1/+/3
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4. Dada las sucesiones (a,)=( 8, 16, 32,64, ....)y (bn)=(5,9, 17, 33, 65, ....)
i) Halla el término general de (a,) y (b,) .
i) Estudia la monotonia y acotacién de (a;,) y (bn)

(i) (8,16,32,64, ...)=(2% 2% 2° 25 ..) a,=2"?
5,9,17, 33,65, ... )=(4+1, 8+1, 16+1, 32+1, 64+1, ...) = (2°+1 2%+1,2°+1,2°+1,2%41, ...)
by =2""+1
(i) (an) y (by) son sucesiones monétona estrictamente crecientes, pues:
a,=2"<2"=a,,s "n y b,=2""+1<2™41=D, 4
No estan acotadas superiormente pero si inferiormente:
El extremo inferior( y minimo) de la sucesién (ap) es ai=8.
El extremo inferior( y minimo) de la sucesiéon sucesion (b,) es b1=5.
(i) Lima,=+¥, Limbp=+¥, Lim 20 =Lim e = Lim 210 = Lim 2
by 2™l 41 2"+1¢)  2+12"

(
(
(iii) Calcula Lim (ay/ by,) y Lim (b, - ap),-.
(
(

:f:z
2

(*) Dividiendo numerador y denominador por 2"
Lim (@ - by)= Lim(@™"'+1-2"%) = Lim2" (2 -22 +1/2") = 2" (-2+1/2") = - ¥

5. La suma de las edades de tres personas es, en el momento actual, 73 anos. Dentro de 10 afos, la edad
de la mayor de ellas sera el doble de la edad de la mas joven. Hace 12 afos, la persona con edad
intermedia tenia el doble de afios que la mas joven. Halla las edades de las tres personas.

Sean X, Y, zlas edades, siendo x<y<z. Se cumple:

X+y+z=73 X+y+z=73 X+y+z=73 x+2x-12+2x+10=73 5x=75 x=15
z+10=2(x+10) z+10=2x+20 z=2x+10 z=2x+10 z=2x+10 z=40
y-12=2(x-12) y-12=2x-24 y=2x-12 y =2x-12 y=2x-12 y=18

Las edades son: 15, 18 y 40

6. Resuelve las inecuaciones y da en forma de intervalo el conjunto de soluciones.

11 () X+3xE4

(a) x- %(x- 4) <

1 x-1.10 X 1 3 X 1 oL X
X'?(X' 4)<T+1U x-7+2<x-§+1u X-5- x<-§+1- 2U -5

X+3xE4U x+3x-4£00 (x+4) (x-)£0U x1 [-4,1]=1,

-4 1
C .|
QIOENC! rBI ) =) ﬁJ HE =)

<-%U x<%0 x1 (8/3,+¥)=1,

7. Dadas las inecuaciones: y3 0; x<6; 3x3 12-2y; 2y £ 8-x:
(a) Comprueba analiticamente si los puntos P( 2, 2), Q(6, 1), R( 3, 3/2) y S(4, 2) son soluciones o
no del sistema planteado.
(b) Representa la region del plano que es solucion del sistema de inecuaciones.

(a) Un punto es solucion del sistema si sus coordenadas cumplen todas las inecuaciones del sistema.

P( 2, 2), no es solucién pues no cumple la tercera inecuacion: { 23 0 cierto, 2<6 cierto; 63 12-4 falso

Q(6, 1) no es solucién pues no cumple la segunda inecuacion: { 13 0 cierto, 6<6 falso

R(3, 3/2) es solucion pues cumple las cuatro inecuaciones: {3/23 0 cierto, 3<6 cierto; 93 12-3 cierto; 3 £ 8-3 cierto
S(4, 2) es solucién pues cumple las cuatro inecuaciones: {23 0 cierto, 4<6 cierto; 123 12-4 cierto; 4 £ 8-4 cierto
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3x3 12- 2y ¥? 6- 3x
2 - 1
YEB-X yfa 5 X
y30

Representamos las rectas:
3 x| 0|4 | Lainecuacién y @ 6 -3x/2 representa el semiplano “por encima”

y=6-5x y | 6 | 0 |delarecta, con larecta.

X<6 representa el semiplano “a la izquierda” de la recta x=6, sin la recta.

30
X<6 y y=4- i, x 0 |8 | La inecuacion y £ 4 - x/2 representa el semiplano “por debajo” de
x<6 2% 'y | 4 |o]larecta, conlarecta.
7’ La recta y=0 es el eje de abscisas; y 3 0 es el semiplano formado por los puntos
\9\ 6 del primer y segundo cuadrante, incluido el eje de abscisas.
=6-3x/2 X=6
5y=6-3x/2 y D=2,3); C c=(6,1)
— y=4-x/2 y=4-x/2
v=4-x/2 5 k6
3 La region de soluciones es la region del plano sefialada por las flechas en la
2 figura de la izquierda. Tiene de vértices los puntos D(2, 3), A(4, 0), B(6, 0)
—_lC que no pertenece, y C(6, 1), que tampoco pertenece. Tampoco pertenece el
1 x segmento BC.
4 1 2 3 A.s5 B =
-1 \\ |




