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EXAMEN II 
(Primera Evaluación) 

16/12/04 
 

 
Nombre.........................................................................................................................Curso..........  
 
 

1. (a) Opera y simplifica: 
aa

aa
4 3

33

dando el resultado racionalizado y en forma de potencia de a. 

 (b) Racionaliza y simplifica 
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2. Resuelve la ecuación ,225 xmx -+= sabiendo que tiene dos raíces reales, una inversa de la 
otra (su producto es 1).  

3. Resuelve la ecuación log3 (11-x4) +  log32 = 2 log3 (5-x2 )  y comprueba los resultados.   

4. Dada las sucesiones (an)=( 8, 16, 32, 64,  .... ) y  (bn)=(5, 9, 17, 33, 65, .... )  
(i) Halla el término general  de (an) y (bn)  . 
(ii) Estudia la monotonía y acotación de (an) y (bn) 
(iii) Calcula Lim (an/ bn,) y Lim (bn - an),. 

5. La suma de las edades de tres personas es, en el momento actual, 73 años. Dentro de 10 años, 
la edad de la mayor de ellas será el doble de la edad de la más joven. Hace 12 años, la persona 
con edad intermedia tenía el doble de años  que la más joven. Halla las edades de las tres 
personas. 

6. Resuelve las inecuaciones y da en forma de intervalo el conjunto de soluciones.   

(a) 1
3

13
)4(

2
1

+
-

<--
x

xx   (b) x2+3x £ 4 

7. Dadas las inecuaciones:  y ³ 0;  x<6;  3x ³ 12-2y;  2y£ 8-x: 
(a) Comprueba analíticamente si los puntos  P( 2, 2), Q(6, 1), R( 3, 3/2) y S(4, 2)  son soluciones 

o no del sistema planteado. 
(b) Representa la región del plano que es solución del sistema de inecuaciones.  
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SOLUCIONES EXAMEN II PRIMERA EVALUACIÓN 
(16/12/04) 

1. (a) Opera y simplifica: 
aa

aa
4 3

33

dando el resultado racionalizado y en forma de potencia de a. 

 (b) Racionaliza y simplifica 
2

221

1

23

10
�
�

�
�
�

�

+
-

-
. 

(a)  Operando con potencias:  
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Operando con radicales:  
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2. Resuelve la ecuación ,225 xmx -+= sabiendo que tiene dos raíces reales, una inversa de la otra (su 
producto es 1).  

 �-=+-�-=-�-=-Û-+= xmxxxmxxmxxmx 222510)22()5(225225 222  

 � mmxmxx +±=--±=�=-++ 116)25(3660)25(122  

Las raíces son :  m+- 116  y m++ 116  y su producto debe cumplir: 1)116()116( =+++- mm  

Û=-Û=+-Û 1251)11(36 mm m=24 

3. Resuelve la ecuación log3 (11-x4) +  log32 = 2 log3 (5-x2 )  y comprueba los resultados.   

 log3 (11-x4) +  log32 =  log3 (5-x2 )2 �  log3 2(11-x4)  =  log3 (5-x2 )2 �  2(11-x4) =  (5-x2 )2 Û  

Û  22 -2x4 = 25-10x2 +x4  Û 3x4 -10x2+3 = 0  � x2 =
3

45
3

33255 ±
=

×-±  

x2 =3 3±=� x  ;  x2 =1/3   3/1±=� x   
Comprobación: 

log3(11- )( 3± 4)+log32 = 2 log3 (5- )( 3± 2 ) Û log3 (11-9)+log32 =2 log3 (5-3) Û   

Û log32+log32=2 log32 cierto 

log3 ��
�

�
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4

3
111 4+log32 = 2 log3 ��

�

�
��
�

�
�
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2

3
15 Û log3 ( )9

111- +log32 =2 log3 ( )3
15- Û  

Û  log3 ( )9
98 +log32 =2 log3 ( )3

14 Û log3 ( )29
98 × = log3 ( )23

14   cierto 

Son válidas las cuatro soluciones 3=x  , 3-=x  , 3/1=x , 3/1-=x
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4. Dada las sucesiones (an)=( 8, 16, 32, 64,  .... ) y  (bn)=(5, 9, 17, 33, 65, .... )  
(i)  Halla el término general  de (an) y (bn)  . 
(ii)   Estudia la monotonía y acotación de (an) y (bn) 
(iii)  Calcula Lim (an/ bn,) y Lim (bn - an),. 

(i)  (8, 16, 32, 64,  .... )=( 23, 24, 25, 26, … ) �   an =2n+2 
(5, 9, 17, 33, 65, .... )=(4+1, 8+1, 16+1, 32+1, 64+1,  ... ) = (22+1  23+1, 24+1, 25+1, 26+1, … ) �  
�  bn =2n+1+1 

(ii)  (an) y (bn) son sucesiones monótona estrictamente crecientes, pues: 

an =2n+2< 2n+3 = an+1  " n   y    bn =2n+1+1<2n+2+1= bn+1 
No están acotadas superiormente pero si inferiormente:  

El extremo inferior( y mínimo) de la sucesión  (an) es a1=8. 
El extremo inferior( y mínimo) de la sucesión  sucesión  (bn) es b1=5. 

(iii)  Lim an =+ ¥ , Lim bn=+ ¥ , 2
2
4

2/12

2

122

22

12

2 2

)(

2

1

2
==

+*+×

×
=

+
= =

+

+

nn

n

n

n

n

n LimLimLim
b
a

Lim  

)(* Dividiendo numerador y denominador por 2n 
Lim (an - bn)= Lim (2n+1+1-2n+2 ) = Lim 2n (2 -22 +1/2n ) = 2n (-2 +1/2n) = - ¥  

5. La suma de las edades de tres personas es, en el momento actual, 73 años. Dentro de 10 años, la edad 
de la mayor de ellas será el doble de la edad de la más joven. Hace 12 años, la persona con edad 
intermedia tenía el doble de años  que la más joven. Halla las edades de las tres personas. 

 Sean  x, y, z las edades, siendo x<y<z.  Se cumple:   
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Las edades son:  15,  18  y  40 

6. Resuelve las inecuaciones y da en forma de intervalo el conjunto de soluciones.   

(a) 1
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xx   (b) x2+3x£ 4 

aI)(8/3, =¥+ÎÛ<Û-<-Û-+-<--Û+-<+-Û+-<-- xxxxxxxxxxxx 3
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x2+3x£ 4Û  x2+3x -4£ 0Û  (x +4) (x –1) £ 0Û [ ] bI1 , 4- =Îx  

 
 
 

7. Dadas las inecuaciones:  y ³ 0;  x<6;  3x ³ 12-2y;  2y£ 8-x: 
(a) Comprueba analíticamente si los puntos  P( 2, 2), Q(6, 1), R( 3, 3/2) y S(4, 2)  son soluciones o 

no del sistema planteado. 
(b) Representa la región del plano que es solución del sistema de inecuaciones. 

(a) Un punto es solución del sistema si sus coordenadas cumplen todas las inecuaciones del sistema. 
P( 2, 2), no es  solución pues no cumple  la tercera inecuación: { 2 ³ 0 cierto,  2<6 cierto; 6 ³ 12-4  falso  
Q(6, 1) no es solución pues no cumple  la segunda inecuación: { 1 ³ 0 cierto,  6<6  falso  
R(3, 3/2) es solución pues cumple las cuatro inecuaciones: {3/2 ³ 0 cierto, 3<6 cierto; 9 ³ 12-3  cierto; 3 £ 8-3 cierto 

 S(4, 2) es solución pues cumple las cuatro inecuaciones: {2 ³ 0 cierto, 4<6 cierto; 12 ³ 12-4  cierto; 4 £ 8-4 cierto 

   )()()( +-- =       0              )())(( -=-+                 0  )()()( +=++  

  -4                                                       1 
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Representamos las rectas: 
x 0 4 

xy 2
36 -=  

y 6 0 
La inecuación y ³ 6 -3x/2  representa el semiplano “por encima” 
de la recta, con la recta. 

x<6 representa el semiplano “a la izquierda” de la recta x=6, sin la recta. 
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xy 2
14 -=  

y 4 0 
La inecuación y £ 4 - x/2 representa el semiplano “por debajo” de 
la recta, con la recta. 

La recta y=0 es el eje de abscisas; 0³y es el semiplano formado por los puntos 
del primer y segundo cuadrante, incluido el eje de abscisas. 
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C=(6, 1) 

 
La región de soluciones es la región del plano señalada por las flechas en la 
figura de la izquierda. Tiene de vértices los puntos D(2, 3), A(4, 0), B(6, 0)  
que no pertenece, y C(6, 1), que tampoco pertenece. Tampoco pertenece el 
segmento BC.  

A B 

C 

D x=6 

y=6-3x/2 

y=4-x/2 


